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Matematik., evrenin dilsiz alfdbesi degil; aksine her satirinda bir hikaye, her for-
mixlinde bir estetil barindican canle bir dil olup insanlil tarihinin en esii ve en quiglid
dusince araelarndan biridic Elinizde tuttugunuz bu galyma, matrematigi sogule semlbool-
ler yigint ve makinelesmis bir dizgi anlayisindan kuctarip, onu yeniden insani  bir doku-
nus kdzandirma  arayisin bir urtinudur: Klasik ders kitaplarmn mesafeli durugunun oksi-
ne, bu Litap dogrudan bir djretmenin kaleminden, ziin suzgecinden ve e\ emeginden su-
zilerek kaGida dokulmistiur Bu Litdon ortaya ¢ls amaci, matewtigi daha anlaglur, daha
samimi ve ddha canh bir jekilde sunabilmddir

5g‘mnme siiredi, sadece manticsal bir qlarim degil, aynt zamanda gorsel bir dene-
yimdif. Bu Litaloin her bir sayfasi; reel sayplardan fonksiyonlanin derinlitlerine,  ditilerin
ritminden tirey ve integealin dinamil yopuswna kadar titizlide rendendirilmiytir Jdzlerce
selil ve 4ablo sadete birer gorsel arag degil ; soyut tauramlar: zihinde sonwutlastiran bi-
rec harita niteligindedir: 5§rencilerimdu\ a\digww geri bildirimler dagruh“usunda gordam
ki, el yazisinn s1eqlligl ve renklerin ayirt edic Sﬁcf)., konuyu  bir bilgisayar atlrsi
olmaktan glearip, yasayon bir nota kaflding donustivmelde ve Lonunun anlatminda
bir &gretmenin tahtadaki anlatwmini hatirlatmabiadu Bu yaklagim, karmazie ispatlars
ve zorlu problemleri daha erijebilir, daha dnlajilr ve en dnemlisi daha sevilehilir Limak-
Yadw, Matematigin asl gucbl, ispatlarin karmagdignda de@'il, bu Ispatlarun dcijurdu'gu
sonuglarin hayatia kurdugu bagda gizlidic Bu Witapha, teerik ispatlarwm telnil yogun-
lugu ignde kaybelmalc yerine, Lauramsal mant @ ve uygulama becerisini on plana Gikar-
mayr hedefledim. Teorem ispatiarvu minimum dizeyde tutarak, zikinsel enevjinizi ispat-
larn derin labirenterinde tiiketmelten Lurtunip, bu teorilerin nasil ¢alishigina ve problem
qozumunde neden Lritile oldublanina odaklanmaniai istedim. Karmagik tenil ispatlar
otademik birer gereldiliL olsa da, bu qaligmanin teme) gayesr marematigin o gor-
Lemli kapisini aralamak ve her seviyedel 6'§renci i¢in anlanlmar olany  lkullanila-
bilir hale 3a+ire,bilmcu-m

Seriivenimiz Reel sayilaria baglayip matematigin temel yapy +an olan Fonlsiyonlar
ve Diziler ile devam etmeldredic Ardindan limit ve suredliligin o hassas dengesini, degisimin
matematigi olan Turevi ve birikimin sanah olan integrali Lesfediyoruz. Yolculugumuz,
sonsuzluun toplami olan Seciler ile zirveye ulenyor Ancal bu kitap sadece yontemlerden
ve formiillerden ibaret degildit Her bolimin sonunda Verilen, matematile tarihine yon
vermiy bazt onemh jahsiyetlerin kya bu‘gogra{iLeri, bug[jn Lullandigimiz bu muazaam teo-
rilerin hangi 2orluidar ve dehalac esliginde injo edildigini hatrwrlatmak ve bilimin gelizim
surecini daha iyi anlamaga yardimcr olmasy igin oradader.

Bu eser, okuyucuya yalnaca matematic Ggretmek degil, aym zamanda matematige
Larst meral, ilgi ve given duyqusw kazandwwmal iin hazirlandi: Renlderin rehloeriiginde,
el yazisnin samimigetinde ve tarihin biyyik dehalarinn golgesinde yapacafini2 bu yolcu-
lugun, matematiksel digince dinyamaa yepyeni ufuldar agmasini temenni edigorum.

Matematigin  berral dingannda kegifli bir yolculuk dilégigle...

Prof. Dr Hifsi ALTINOK
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[REEL SAYILAR |

Matematigin o muazzam ve gorkemli dinyasina adm atarken,
ayoklarimizi basacagmil en saglam zemin hig slphesi2. saglardic Bu
ilk bdlimde, sadece nesneleri sqymak igin kullancigimi2 o illcel arag-
larin, zamanla nasi genisleyerek. evrenin cdogasint modelleyen devasa
bir sisteme ddnlstiglne tank olacagun. Reel sayilar, soyy dogrusu
t2erindelu tUm boslukliar! kusursuaca doldurarak, ilerleyen sayfa-
larda G2erine inga edeceGimiz limit, turey Ve integral gibi bitin ileri
onalitik kavramiarmn saglam bir zeminini olusturur. Bu PBLUM, mMote-
matigin Kesintisiz sahnesini kurdugumu2 ve analia seriivenimi2in bas-
ladigt o ilk adimdir.

1.1. Sayi Kumeleri |

Dogal saylac kumesi, saylar teorisinin temel kavramiarndan

bir olup Nz (12,3,..)
= {1,2,3,...

seklinde tanimlidir. Ba2r kaynaklarda sifir sayist da dogal says
olarak ikobul edilir N kimesine sifir donil edilirse Ny=10,1,2,3,...} olur

Tom saylor kimesi,
Zz=1{..-,-3,-2,-1,0,1,2,3, ...}
Seklinde tanwmli olup pozitif ve negatif tamsaydar Kumesi ise
y A {1,2,3,...}) ve Z={...,-3,-2,-1)
seklinde ifade edilir.

Rasyonel saylar kiimesi,

P ve q aralarinda asal olmazsa
ayni soywyi femsil eden sensuz

Q = {, - P q € Z’ q# O} forkli kesir ortaya gikar.

Dio

seklinde. tanmldir. Bir ro.saoﬂe.\ Sau\ Se,ne.llik\e p ve q aralarinda
asal olacak bicimde en sade haliyle temsil edilir:

Bir rasyonel saywnin paydast sifir olamai. Paydosi sifir
olan bir ifadenin bir say kargiign yoktur. Farzedelim Wi %) ifa-

desinin bir deger: olsun ve bu degere x digelim~ Bu durumda

1





